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ТЬ1К 1К а (31§1[а1 сору оГ а Ьоок [Ьа[ вдак ргсксгуо(3 Гог §спсга[10пк оп ИЬгагу кЬс1уск ЬсГогс 1[ вдак сагсГиИу ксаппо(3 Ьу Соо§1с ак рал оГ а рго]сс[ 

10 таке Ше адогШ'в Ьоокв и15С0УегаЫс опПпс. 

11 Ьав вигу1уеи \ощ епои^ Гог Ше соругх^Ы ю схршс атЗ (Ьс Ьоок (о сШсг (Ьс риЬИс иота1п. А риЬИс иота1п Ьоок 1в опе (Ьа! адав пеуег 5иЬ]сс[ 
(о соруг1§111 ОГ щЬове 1е§а1 соругх^Ы 1епп Ьав ехршЫ. \\'Ьс1Ьсг а Ьоок 15 111 (Ьс риЬПс йотат тау уагу соип(гу Ю соип(гу. РиЬИс (Зотахп Ьоокк 
аге оиг §а1е'А'аув Ю (Ье рав1, гергевепНп^ а адеаКЬ оГ Ьхвйгу, сиИиге апи кпо'А'1еи§е (ЬаГв оЛеп и1Й1сии Ю и15соусг. 

Магкв, поиНопв апи оШег та1§1паИа ргевеШ 1п (Ье 0Г1§1па1 Уо1ите 'А'111 арреаг т (1115 Й1е - а гетхпиег оГ 1Ь15 Ьоок'к 1оп§ |оигпсу Ггот [Ьс 
риЬПкЬсг 1о а ПЬгагу атЗ ГтаИу 1о уои. 

Соо§1с 15 ртоиб 1о рагШсг \У11Ь ПЬгапев Ю (И^Шге риЬИс иота1п та1ег1а1в апи таке Лет 'А'1ие1у ассе551Ые. РиЬИс йотат Ьоокк Ье1оп§ ю [Ьс 
риЬИс апб \ус агс тсгс1у [Ьс1г сикюйхапв. Кеуег(]1е1е55, О115 адогк 1в ехрепв1Уе, во 1п ог»Зег (о кеер ргоУ1Шп§ 1Ыв гевоигсе, 'Л'е Ьауе (акеп в1срв [о 
ргс\'сп[ аЬикс Ьу соттсгс1а1 раг[1ск, 1пс1и(31п§ р1ас1п§ (ссЬпхса! гск[г1с[ю11к он аи[ота[С(3 ^ис^у^11§. 
\\'с а1во авк [Ьа[ уои: 

+ Маке поп-соттегс1а1 изе о/1ке_(Ие5 \\'с (Зск1§пс(^ Соо§1с Воок ЗсагсЬ Гог икс Ьу 1П(31У1(Зиа1в, атЗ \ус гс^исв[ 1Ьа[ уои иве [Ьсвс Шсв Гог 
регвопа!, поп-соттегс1а1 ршровев. 

+ Ке/гтпрХ)т ашотшей ^иегут§ IX) по1 вепи аи1ота[С(3 ^исг^св оГ апу вог[ [о Соо§1с'в вув[ст: 1Г уои агс со11(Зис[111§ гсвсагсЬ оп тасЫпс 
[гапв1айоп, орНса! сЬагасйг гесо§п1Йоп ог оШег агеав адЬеге ассевв (о а 1а1§е атои11[ оГ [сх[ 1в Ьс1рГи1, р1савс со11[ас[ ив. \\'с спсоига^с [Ьс 
иве оГ риЬИс иота1п та(ег1а1в Гог Леве ригровев апи тау Ье аЫе Ю 11е1р. 

+ Мтттп аипЬшюпТЪе Ооо§,\е "'А'а1егтагк" уои вее оп еасЬ Й1е 1В еввеп[1а1 Гог1пГогт1П§рсор1саЬои[ [Ыврго]сс[ ат^ Ьс1р1П§ [Ьст Ит^ 
а(Зи1иопа1 та1ег1а1в (Ьгои^Ь Ооо§1е Воок ЗеагсЬ. Р1еаве йо по1 гетоуе 1(- 

+ Кеер и 1е^а1 \\'Ьа[сусг уоиг иве, гететЬег (Ьа! уои аге гевропв1Ые Гог епвиг1п§ [Ьа[ \уЬа[ уои аге ио1п§ 1в 1е§а1. IX) по1 аввите (11а[ ]ив[ 
Ьссаивс \ус ЬсИсус а Ьоок 1в 111 [Ьс риЬПс йотат Гог ивегв 1п (Ье Ш11еи 8(а(ев, (Ьа! (Ье адогк 1в а1во т Ше риЬИс йотайп Гог ивегв 1п о(Ьег 
сои]1[псв. \\'Ьс[Ьсг а Ьоок 1в в[1И т соруг1§Ь( уаг1ев Ггот соип(гу (о соип(гу, ап(3 аде сап'( оГГег §и1(1апсе оп 'А'Ье(Ьег апу врес1Йс иве оГ 
апу врес1Йс Ьоок 1в аИо'Л'еи. Р1еаве йо по( аввите (Ьа( а Ьоок'в арреагапсс 1П Соо§1с Воок ЗсагсЬ тсапв ![ сап Ьс ивоЗ 1П апу таппсг 
апу^Ьеге 1п (Ье адогШ. Соруг1§Ь( 1пГг1п§етеп( ИаЬ1И^ сап Ье ^и^(е веуеге. 

АЬои( Ооо^е Воок ^агсЬ 

Соо§1с'в т1ВВ10п 1В [о ог§ап1^:с [Ьс №Ог1(^'в 1пГогта[10п ат^ [о такс ![ ип1усгва11у асссвв1Ыс ат^ ивсГи1. Соо§1с Воок ЗсагсЬ Ьс1рв п;а(^сгв 
(31ВСОУСГ [Ьс вдогИ'в Ьоокв \уЬ11с Ьс1рт§ аи[Ьогв ап(3 риЬИвЬсгв гсасЬ ПС№ аи(^1спссв. Уои сап всагсЬ [Ьгои§Ь [Ьс Ги11 1сх1 оГ |Ыв Ьоок оп [Ьс №сЬ 
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С. В. КОВАЛЕВСКАЯ. 



Настоящая статья содержитъ восароизведеше рефератов^, 
читанвыхъ 19-го февраля 1891 года въ зас'Ёдав1и Москов- 
скаго Матеиатическаго Общества, аосвященномъ паивти С. В. 
Ковалевской *). ПорядоЕъ этахъ рефератовъ сл^дующ1й: 

1. А. Т. Отохютта.; Бюграфичесшй очеркъ. 

2. Ш. Е. Жуковскаю: О трудахъ С. В. Ковалевской по 
прокладной натематиЕ^. 

3. П. Л. Некрасова: О трудахъ С. В. Ковалевской по 
чистой натеыатак^. 

Въ совокупности 8ТИ рефераты предстовляютъ довольно 
полную характеристику жизвн и учеаыхъ трудовъ нашей 
внаиенитой соотечественницы. 



*) Къ реферату П. А. Некрасова прнсоехнвеяы мвопя подстрочваж 
11ри]|1чаВ1Я, которва не бн^си читаны въ аас(дан1и 19 февр. 1891 г. 
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Бнм-рафичестй очеркъ*). 

Софья Васильевва Кова^евскаа (-{- 29-го января 1891 г.), 
урожденная Еорвввъ-Круковская, роднлась въ Москве, въ 
анвар'Ь 1860 г. **). Отецъ ея, генералъ-лейтенантъ артиллер1с, 
ВасилШ Васильевичъ Корвввъ-Круковской (-{- 1875),— одивъ 
азъ отпрысковъ широко-равв^твленнаго рода, ведущаго свое на- 
чало отъвенгерскаго короля Матвея Еорвина,— быжъ въ ту пору 
вачальнвкоыъ шосковскаго арсенала. Мать С. В. Ковалевской, 
Елисавета бедоровна, урожденная Шубертъ (-|- 1879) — дочь 
генерала отъ-инфантер!н дед. бед. Шуберта, хорошаго мате- 
матика, начальввка корпуса топографовъ; отцоиъ его (прад^- 
домъ С. В. Ковалевской) былъ еще бол'Ье известный, въ конц'Ь 
прошлаго стол^1т1а, астрономъ. Какъ указания на некоторую 
насл'Ёдственность вкусовъ в даров&н1й, эти давныа не ли- 
шены интереса. 



*) Печатании нсточнаваип слухиди: дВосиокананк детства" похоН- 
во!1 (В^ств. Евр., шдь н августъ 1690 г.), „С. В. Ковалевская въ 
воспо)1навн1Дхъ хсжашваго ваставявка I. И. Малевича" (Русса. Ста- 
рнва, декабрь 1690 г.) и иЬскодьео нелкнхъ статеб въ раавнхъ хур- 
паляхъ ^нехду прочииъ въ англШской Капоте 1891, аа подписью Р. К.) 
Ц'Ьннтв уызан1аня и поправвахя л о<!аяанъ Ю. В. ЛерконтовоВ, 
коротко знавшей покоЯяую. 

**) По поквзвВ1Ю Ю. В. ЛерионтовоН. Обыкиовевно счвтаютъ 1653 
г., но ато не согавсуется ни съ разсказоиъ Малевича, который въ 
1858 г, начинаетъ уроки съ „восьнил^тнеВ* девочкой, нп, въ особен- 
кости, съ фактоиъ бракосочетав1я С. В. Ковалевской въ 1868 году. 
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о €. в. КОВАЛЕВСКАЯ. 

Съ 1858 г., выйдя въ отставку, отецъ С. В. Ковалевской 
посеявяся съ ссньей въ родовомъ своенъ пон'&сть^ Пиибив^ 
(Нсвеяьскаго у^зда, Витебской губерв1и) *). Зд^сь протека- 
ютъ года детства С. В. Ковалевской, такъ художествевво 
очерченные въ ея (Воспонивашяхъ>. Въ сень^с было трое 
д^тей — цвЬ дочерн и сывъ. Старшая дочь, Анна Васильевна 
(ваося'%дств!и, по нужу, Жакляръ), также весьма талантлнвая) 
уперла въ ыолодыхъ годахъ; она напечатала несколько раз- 
сказовъ и обратила на себя особое внв11ан1е Достоевскаго. 

Первые уроки, пониио гувервавтокъ, даетъ Софь^& Василь- 
евне, съ БОСьнилФтняго возраста, нзв'Ёстный въ то вреня 
до11ашн1й наставннкъ Малевичъ, ^недавно пои'ЬстиБш1й въ 
(Русской Старив^^> воспоывватя о своей учениц'Ё, въ се- 
мействе которой овъ пробылъ около девяти л^тъ. «При первой 
встрече съ моею даровитою ученицей, въ октябре 1858 г.>, 
говорптъ Малеввчъ, «я вид^лъ въ ней восьмилетнюю девочку, 
довольно креокаго сложевЫ, милой и привлекательной на- 
ружности, въ карихъ глазахъ которой светился воспршнчи- 
вый умъ и душевная доброта. Въ первый же учебвыя заняпа 
она обнаружила редкое внииав!е, быстрое усвоен1е препо- 
дааваго, совершенную, такъ-сказать, покладливость, точное 
лсполнев1е требуенаго в оостоявво хорошее знаше уроковъ. 
Развевая ея способности... я не могъ, однакожъ, заметить 
при первыхъ урокахъ ариенетнки особыхъ способностей въ 
этому предмету: все шло такъ, какъ съ прежними моими 
ученицами, в даже я былх смущенх по следующему случаю. 
Однажды, за обедомъ, генералъ спросилъ свою любимую дочь: 
<Ну чтЬ, Софа, полюбвла-дн ты аривнетиБу?>— <Нетъ, па- 



*) Теперь Палмвино перешло въ друпя руки; по отзыву М. И. 
Сеиевсхаго, домъ и саАъаапущенн.(РуссЕ. Старнна, дек. 1890, стр. 713). 
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но«1ш>, былъ ея ответь... Не прошдо четырехъ жЪсацевъ, 
Езкъ ученица моя, почти на такой же вопросъ отца, сказала: 

<Да, напочка, люблю завинаться ариеыетикою, она достав- 
ляетъ нн^ удовольств!е>. 

...«Прошлв три-четыре года всегда усп^шяыхъ занятШ 
безъ всяквхъ выдающихся эниводовъ, во когда дошли ыы въ 
геоыетрш до отвошев1я окружности круга къ д{аиетру.... 
ученица ноя, излагая данное при сл^дующеиъ урок%, къ 
удивлешю моему, пришла совсЁмъ другвиъ нутемъ и осо- 
бенными Еомбивац1вии къ тону хе самому выводу>.Ма1евнчъ 
признается, что, когда онъ указалъ на е'ёскольео окольный 
характеръ пути, нзбраннаго ученицей, — юный натематикъ 
покрасн'Ьлъ н занлакалъ; <во>, нрнбавляетъ онъ: ото были 
первый и посл^дв!я слезы ученвцы за уроконъ во все время 
коего девятил-Ьтняго преподаванЗя) *). Съ Малевичемъ С. 6. 
Ковалевская прошла всю геонетрш и алгебру; онъ же пре- 
подавалъ н друпе предметы, кром'Ё яаыковъ. С. В. Ковалевская 
характеризуетъ своего учителя, какъ человека <тихаго н зна- 
ющаго*, который <давалъ превосходные уроки». 

Да будетъ позволено привести азъ нрелестнаго разсказа 
покойной одну страницу, — единственную, кажется, страницу, 
посвященную математике въ <6осномнван1яхъ>**). О первыхъ 
проблескахъ интереса къ этой наук'Ё она упоминаетъ впер- 
вые, говоря о своихъ д^тскихъ бесЪдахъ съ любвмыыъ дядей 
Петромъ Вас. Корвввъ-Крувовскниъ, велнкимъ начетчикомъ. 

«Хотя онъ математике никогда не обучался, но пнталъ къ 
этой науке глубочайшее уважеше. Изъ разныхъ книгъ на- 
брался овъ кое-какихъ математическихъ св'Ьдев1й н любвлъ 



•) Русск. Старина, дек. 1890, стр. 639—640. 
*•) В*ств. Европы, 1юль 1890, стр. 97—98. 
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пофмософствовать по ихъ поводу, при^ен! ему часто «иу- 
1алось равныпиять вс^7xъ въ коемъ присутствии. Отъ него 
ус^ыша^& я, наириы^ръ, въ первый разъ о квадратур^! круга, 
объ аесииптотахъ, къ которыиъ кривая постоянно пряб^в- 
хаетса, никогда ихъ не достигая, о иногихъ другихъ вещахъ 
оодобнаго хе рол8,^иысда которнхъ я, равун'Ъется, понять 
еще не когда, но которыя дФйсхвовади на ною фантаз1ю, 
внушая ын'Ь благоговЪн1е къ ыатенатнк^, кавъ къ наук^ 
высшей и таинственной, открывающей перед'ь посвященными 
въ нее новый, чудесный ы!ръ, недоступный лростыыъ сыерт- 
внмъ. 

<Говоря объ втихъ оервыхъ иовхъ еоприкосновешяхъ съ 
обдастью математики, я не ногу ие упомянуть объ одвонъ 
очень курьеэноиъ обстоятельстве, тоже возбудившеыъ во 
мн^ внтересъ къ этой наук^. 

<Богда мы оерв'Ёзхали на хитье въ деревню, весь домъ 
нришюсь отд1иать га-ново п вс% комнаты оклеить новыми 
обоями. Но такъ какъ комнатъ было много, то на одну изъ 
нашихъ д%тскихъ комнатъ обоевъ не xват^^о, а выпвсывать- 
то обои приходилось азъ Петербурга; вто было ц^ой исто- 
р1ей, и для одной комнаты выписывать решительно не стоило. 
Все хдали случая, и въ ожиданш его эта обиженная ком- 
ната такъ и простояла много л^тъ, съ одной стеной, окле- 
енной простой бумагой. Но, по счастливой случайности, на 
эту предварительную оклейку пошли именно листы литогра- 
фированныхъ лекц!й Остроградскаго о дифферевщальномъ в 
интегральномъ счислев1И, вр10бретенные моимъ отцомъ въ 
его молодости. 

«Листы эти, иснещренвые странными вевонятвыни фор- 
мулами, скоро обратили ва себя мое внинан1с. Я помвю, 
какъ а въ детстве проводила ц^лые часы передъ атой та- 
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внствеввой стеной, пытаясь разобрать хоть отдй1ЬЯыа фразы 
и вайтв тотъ порядокъ въ которою ^всты долавы бы слЬ- 
довать другъ ва другомъ. Отъ долгаго, еведвевааго созер- 
Ц8в1в, вв^шв1й видъ нвогвхъ Еъъ форыулъ такъ и вр^Ьзадса 
въ коей вакатв, да в саыый текстъ оставилъ во себ'Ё глу- 
боки сл^дъ въ мозгу, хотя въ самый ыовевтъ прочтен1я овъ 
в остался для мева веповятвынъ. 

«Когда нвого л^тъ спустя, ухе патвадцатилФтвей девоч- 
кой, а брала первый урокъ двфферевщвльваго счаслев]я у 
взвФстваго вреводавателя матеиатвкн въ Петербурге, Ллек- 
савдра Ввколаевича Стравволюбскаго, овъ удввился, какъ 
скоро а охватвла в усвоила себФ 1(0нат1а о вред^и-Ь в о 
вровзводаой — < (точво а навередъ ихъ зввла>>. Яповвю, овъ 
вневво такъ в выразился. И д^^ло, д'Ьйствитедьно, было въ 
товъ, что въ ту нивуту, когда онъ объасвалъ ия% эти во- 
ият1я, мн1 вдругъ живо вривонвилось, что все это стояло 
ва паиятвыхъ ын^ листахъ Остроградскаго, в санов воват1е 
о вред'Ьл'Ь воказалось нв^ давно вваковывъ}. 

Въ 1866 г. С. В. Ковалевская, съ ыатерью и старшей сестрой, 
'Ьздвла впервые за границу, а вотовъ жила въ Петербурге, гд^ 
брала уроки натенатвкв. Въ севтябр^Ь 1868 г. въ ПалибивЪ 
отпраадвована ея свадьба съ Влади111роыъ Овуфр1евиченъ 
Ковалевскинъ. Ненедлевио посл^ свадебваго об^да, вовобрач- 
вые отправились въ Петербургъ, а вотонъ за граияцу. Въ это 
вреия планъ серьезныхъ ваучвыхъ 8авят!й былъ уже вав'Ьченъ. 
Довольво характереаъ тотъ эпизодъ, что позиаковившись 
ваочво, пвсьнаии, съ Ю. В. Лерноптовой (запинавшейся хи- 
и1ей), С. В. Ковадевскаа нарочно пр1ехала изъ Петербурга 
въ Москву познакомиться съ родителями посл'Ьдней и <вн- 
просить> у нихъ ла границу свою новую водру!^. Об* вр1я- 
тельвицн поселились въ ГейдельбергЬ, гд* СВ. Ковалевская 
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въ течев1н двухъ л-Ьтъ посещала катенатачсск^а лещш въ 
уопиерсвтегЬ. Въ 1872 г. ны находнмъ ея опять въ Гериа- 
вш, въ Берюн^. Слушать лекц1и зд^Ьсь она не ыогла, но ира- 
внланъ университета; во внаненвтый натеыатвкъ проф. Веб- 
ерштрассъ, заинтересованный ея познан1анв, предлокилъ ей 
всякое сол%йств1е^ и по н'ЁсЕольку разъ въ нед'Ьлю она поль- 
зовалась его бесЬдаин. 

Съ 8твхъ поръ Ковалевская начннаетъ интересовать своини 
усп'Ьхзмв а русскую и Е'Ькецкую публику. Въ 1874 г. Гёт- 
тингонск^й унвверсятетъ, но защнгЬ диссертац!и (2иг ХЬеопс 
|]ег раг1;1с11ен В11Гегеп11а1е1е1с11ип§еп), признаетъ ее докторокъ 
философ1и. Въ 1879 г. она дЬлаетъ сообщеше на VI Съ^зд'Ь 
Естествоаспытателей въ Петербург*; въ 1883 г. — на VII 
Съ*8д4 въ Одесс'Ь. 

Въ 1881 1'. талантливый и предпр1иичивыб мухъ С. В. 
Ковалевской, ухе ии^вшШ гроикую н8в{|ствость натуралистъ, 
былъ игбранъ въ доценты Московекаго Университета, по ка- 
оедрЪ геолопи в палеонтолопи, и поселился въ Москв^!, съ 
хеной и налол'Ётвей дочерью. Въ это время С. В. Ковалев- 
скаа избрана въ члены Математяческаго Общества (17 нарта 
1881 г.). Въ эту пору я познакоивлса съ Еовалевскинн, 
бывалъ у вихъ (они хилн въ Петровскихъ лии1яхъ) в радо- 
вался пр!ятво11у звакоиству, хнвой а. разнообразной бес^д'Ё 
пуха в хены, ихъ уы'Ёнью вайти общ1е интересы съ собе- 
С'Ьдвнконъ. Но недолго продолхалась ссЁдлая жизнь даровитой 
четы. Весной 1883 г. В. О. ЕовалевскШ погибъ безиреиен- 
вой смертью. 

Оставшись вдовой, С. В. Ковалевская переселяется въ 1874 г. 
въ Стокгольнъ, гдЪ, по рековендацги Вейерштрасса, получила 
каеедру математики въ увиверсвтетФ (Н0й8ко1а), съ обяза- 
тельствомь чвтать лекц1н первый годъ по-н^нецкв, а потомъ 
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по-шведски. Она быстро акклвнатвзируется еъ новой етрав'Ё, 
быстро ов1ад'1Ьвасть языкоыъ въ такой степевв, что вскор^^ 
печатаетъ по-шведски пс только работы по ыатеиатиЕ^, но 
и бел1етрв'стнческ1я вещи, къ которыыъ всегда чувствовада 
склонность. (Стихи она писала еще ребенкоыъ). Среди швед- 
ской публики она становится популярною. Шведск!я газеты 
съ любовью поывнаютъ ее, называя <нашг нрофессоръ 8опуа>. 

Несколько разъ бывала С. В. Ковалевская'въ Росс]и. У иевя 
сохранилась записка ея (съ поклопаии отъ <вашихъ стокгольы- 
скихъ физнковъ> и отъ общихъ знакоиыхъ въ Пария'Ъ), писан- 
ная л'Ётоиъ 1887 г., когда Ковалевская за'Ъзхалв въ Москву и 
провела несколько нед'1|ль на дач'Ь въ Сеиенков'!, у Лернов- 
товыхъ. (Меня она ве застала въ Москве, и нв% не приш- 
лось повидать ее еще разъ). 

Въ Стокгольме начинается вполне саиостоятельвая хввнь 
Ковалевской, — начинается и ея болЬе солидная взв^стность 
въ учевонъ нЗрЪ, основанная ухе ве на интересе къ хев- 
щнн^-матеиатику, а на внутренпенъ достоинств'^ рабогь. 
Въ 1888 г. эта известность становится общеевропейскою. 
Въ числе очередвыхъ прен1й па 1888 г. въ ПарикскоЙ Ака- 
де111и Наукъ, преы1я Бордэна (рпх ВогШп), возвышенная до 
5000 фр., требовала: <Рег{'ес(!оппег ен цп ро1н( шрог(ап(; 
1а (Ьёопе с1а топуешеп!; д'ап согрз во1Ше>. Коинисс1я *) 
единогласно првсуждаетъ првм1Ю автору сочиненк подъ де- 
ввзоыъ: «Взв се чие 1и &а18, ^т се ^ие (]о]8, а<1т1еппе ^ие 
роогга». По вскрыт1и пакета съ иненехъ автора, провозгла- 
шается Софья Еовалевская (24 декабря н. ст. 1888). 

(Се гешагдааЫе (гата|1>, говорятъ акаденичесше судьи, 
(СОоМеп! 1а дёсоптсг(е (1'цп саз поитеап далв 1е^ие] оп реп(; 



*) Сотт1в8а1гев: МАГ. Мааг1се 1.куу, Р1|11Ирз, Кева], Заггап; ПагЬоах, 
гаррог^еог. 
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1в(^ег 1е8 ёдаа)лопз Л!№геа(!е11е8 (1и юоатетеп!; (1'аа согрз 
ревап^, Яхё раг оп (1е вев ро)п)8. Ь'ап(еаг пе в'езС раз соп^епСё 
(1'а]оа1ег а1пв1 ао гё8а1(а( (1и р111в Ьаи1; 1п(ёге( ^1 свих ца! 
пооз 001; ё(ё 1га118т18 виг се 8Ц)е( раг Еа1ег е1 раг Ьа^гао^е; 
11 а Ш( й« 1а (1ёсоатег1е дае попа 1и1 (]етоп8 опе быйе 
арргоГоп(]1е дапз 1е^аеI1е вой! ешр1оуёе8 (ои(е8 1е8 геввоагсев 
йе 1а (Ыопе подегое <]ег Гопс^юпа. Ьез ргорпё(ё8 йев Гоп- 
сМопв 6 к |1еих тапаЫев 1пдёреп(1ап(е8 реттеЫепЬ йе Лоппег 
1а 8о1п(]ОП сотр1ё1е гоов 1а Гогте 1ар1и8 ргёове е1;1а р1иа 
61еелп1е> *). Со1внен]е Ковалевской по ооред4лев1ю А|[аден1'в 
напечатано вь <Мё1[101ге8 дев Е^атао^з Ё1гапвега> . 

Въ слЪдующеиъ год; (1889), за два сочннев1я, стоащ1я въ 
связи ел предъндущей работой, Ковалевская подучвла прен!ю 
отъ СтокгодьнскоИ Дкаденш (1500 вронъ), а 29 декбря 1889 
набрана члевонъ-корреснондентонъ 11етербургской Акаде111н 
Наукъ. 

Скончалась 0. В .Еова.^евс1саа нежданно, въ подпонъ разцв1Ь- 
тф духоввихъ сядь, оосд^!: вемногихъ дней бод'Ьавн. Проведя 
прошлую гвну на юг^ Франщи, она 23 января (ст. ст.) вернулась 
въ Стокгольмъ, а черезъ два дня, прочитавъ первую лекц1Ю, 
слегла въ постель. Быстро развилось воспадеше дегкихъ — 
вероятно, сдфдств1е слишкомъ р^Евкаго пере1кзда на сЪверъ, 
среди суровой вины,— а 29 января 1891 г. еа не стадо. 4 го 
февраля совершено отп'Ёван1е по православнону обряду и 
гробъ онущевъ въ ногнду на вовоиъ кдадбипсЬ (Куа Куг- 
ко8&г1еп), при бодьшонъ стечев!и публики, въ тонъ якслЬ 
акаденвковъ, профессоровъ, студентовъ. Нашъ бывш!б то- 
варящъ М. М. Ковалввск1Й в ревторъ Стокгольмскаго унн- 
верснтета г. Мпттагъ-Леффлеръ сказали прив'бтстви; првведу 

*) Сошр1е1 геаЛп) ее 1'Хел6. йеш 8с1епсе8, I. СТП, р. 1042 (24 Дё- 
сешЬге 1ввв). 
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сдова пои^дняго, по русскинъ газетаыъ. <Отъ ЕЫевн Сток- 
гольискаго Университета, отъ вмени работниковъ на поприще 
натенатичсскихъ наукъ во всФхъ стравахъ, отъ инени всФхъ 
бливкихъ и дадекихъ друзей и учениковъ, — обращаюсь а къ 
тебЁ съ посл^дниыъ прощан!е11ъ н благодарностью. Благо- 
дарю за глубину и ясность, съ которыив ты направляла 
унственвую асизиь юношества, за что потомство, какъ в 
современннкв, будутъ почитать твое иня. Благодарю за т^ 
сокровища дружбы, которыми ты одеяла всЬхъ близввхъ 
твоему сердцу>. 

Посл^Ь поЕсойной осталась дочь, Софья Владпн1ровна, 12-ти 
лФтъ. 

Спещальные труды С. В. Ковалевской по матенатическинъ 
наукамъ будутъ преднетонъ двухъ посл^Ьдующвхъ рефератовъ. 
Я же напомню въ заключев1е, что въ посл'Ьдн1е годы жизнн по- 
койная проявила выдающ1йся литературный талантъ. По-рус- 
скя ею вавечатаны; <Воспомивав1я о Джордже Эл10Т%> (Рус- 
ская Мысль, 1юнь 1886), «Воспоминан!» д'&тства> (В^стникъ 
Европы, 1юль и августъ 1890), особенно обративш1я ва себя 
внвиаи1е, — этюдъ «Три дня въ крестьянскомъ университете 
въ ШБец1В> (С^вервыВ В'Ёстнвеъ, декабрь 1890) и два 
очерка въ Русскихъ В'Ьдом. 1868 г. («Въ больнвцахъ Ьа 
С|1ап(ё н 1а 8а1рё1пёге>). Сверхъ того она напечатала не- 
сколько повестей на шведскомъ язык^: «Сестры Раевсыя>, 
(перед-Ьлка <Воспонинашй>), <Уае 71си8!> и отрывокъ изъ 
большого романа <Сеньа Воровцовыхъ>, подъ псевдонвмомъ 
Танн Раевской. Это последнее проиаведенге, во словаиъ 
англ1йС1:аго некролога, окончено авторонъ и вполн'Ё врвго- 
товлево къ печати. 

Эту двойственность вхусовъ, это колебанзе между матема- 
тикой и литературой, покойная очень нЪтко объасвяетъ въ 
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пнсьи^^ къ т-жЬ ШабельскоЙ *). «Я поникаю, но васъ такъ 
удивдяетъ, 110 я ногу завЕнаться варавъ и литературой и 
ыатенатикой. Меопс, которыыъ никогда не нредставлялось 
случая богЬе узнать натенатнку, сы'бшиваютъ ее съ арнеие- 
твкоб и счвтаютъ наукой сухой в агЫе. Въ сущности же это 
наука, требующая навбод'Ёе фантаз1и, и одинъ изъ первыхъ 
ыатематиковъ нашего стод'Ьт1я говорить совершенно в^Ёрно, 
что нельзя быть иатематвкоиъ, не будучи воэтомъ въ душ'Ь. 
Только, разум'Ёется, чтобы понять верность этого опред^е- 
в1я, надо отказаться отъ етараго предразсудка, что по9тъ 
доляенъ что-то сочинять несуществующее, что фанта81я и 
выыыселъ — это одно и то же. МнЪ кажется, что позтъ должеаъ 
только вид'Ьть то, чего ве видятъ друпе, видеть глубже дру- 
гихъ. И это же долженъ в натеиатиЕъ. Что до невя ка- 
сается, то а всю мою жизнь ве ногла р'Ьшить, къ чему у 
невя больше склонности— къ всатеиатик^ или къ литератур'Ь. 
Только что уставетъ голова надъ чисто-абстрактными спе- 
кулящинв, тотчасъ начиваетъ тянуть къ наблюдевхявъ надъ 
жизвью, къ разсказанъ, и ваоборотъ, въ другой разъ все въ 
жизни вачиваетъ казаться ввчтожвынъ н вевнтересныиъ 
в только одвв в^^чвые, вевреложные ваучные законы привле- 
каютъ къ себ'Ь. Очевь иожетъ быть, что въ каждой изъ 
этихъ областей я сделала бы больше, если бы предалась ей 
нсключительво; но т^нъ не иен^е я ни отъ одной нзъ нихъ 
ве вогу отказаться совершенно». 

Этнии скровныыв словами покойной о себ^ закончииъ 
вашъ бл'Ёдвый очеркъ, спешно составлеввый по ненвогвиъ 
источниканъ, бывшннъ подъ рукою. 

А. Столгктоеъ. 



*) Русски В1д. Ъ февр. 1891 г. 
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ПО ПРИКЛАДНОЙ патёмтйкъ. 
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о трудахъ С. В. Ковалевской 
ПО ПРИКЛАДНОЙ ШАТЕШДТИК*. 

С. В. Ковалевская подъ руководствоиъ своего знаменвтаго 
рителя, профессора ВеИерштрасса, прошла школу высокаго 
ыатеиатвческаго анализа, но самостоательныя работы ея 
относятся не къ одвой чистой натеиатаЕсЬ, а главнымъ обра- 
зонъ — къ приклалныиъ наукамъ. 

Она избирала при этоиъ для своего изсл11дован1а тЪ за- 
дачи, р'||шен1е которыхъ требовало обширнаго анан1я тран- 
сцедеитныхъ функц1б, и, вполне обладая втвыъ знав!еы'Б, 
получила результаты, которые составляютъ ценный вкладъ 
въ науку. 

Первая работа покойной въ разснатрвваеной области 
посвящена трудному вопросу астровонш: о форы'Ё кольца 
Сатурна. Она напечатана въ 1855 г. въ Ав1гопотгзсЬе 
КасНггсМеп (л" 2643; I. СХ1) подъ назван1е»1ъ: <2и8й1ге ип(} 
Ветегкипдеп ни, ЬарЫсе^в ХЫегзискипд йЬег йге (ЗеаЬаЧ йег 
ЗаЫтаНпде^ . Ла.1Чйсъ въ своей «Небесной МеханикЪ> пред- 
полагаетъ, что кольцо Сатурна слагается взъ н'Ьсколькихъ 
жидкихъ колецъ, им'Ьющихъ форму тЪлъ вращешя п синмет- 
ричиыхъ отиосотельно плоскости общаго экватора. Всл'Ьд- 
ств1е малости иерид!ональнаго с'Ёчен1я колецъ сравнительно 
съ ихъ д1&метронъ Лапласъ пренебрегаетъ вааинод^^иств1емъ 

2* 
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кодецъ и допускаетъ, что свла притяжешя кольца (фяг. 1) 
на какую-нибудь точку А его ыеридшнальааго С'Ьчен!я равна 
снлЪ притажев1я на эту то9ку безковечно-дланнаго цилиндра 
ВС^ им'Ьющаго иснова111емъ иервдхопальное 
сЁченш. При такоыъ донущен1и Лапласъ 
нашелъ, что контуры иерид!ональныхъ (Л- 
чев!й колецъ суть эллипсы, растянутые вдоль 
плоскости экватора, и что плотность ко- 
лецъ убываетъ по н^р'Ь уд&лев1Я отъ Са- 
турна. 

Анализъ Лапласа очень нростъ и изя- 

щенъ, во овъ представляетъ только первое 

Фяг. 1 приближение въ р'Ьшенш задачи и обла- 

даетъ т'Ьмъ недостаткоыъ, что изъ него не 

видно, какого порядка члены опущевыпри ири6лвя1ен1и. 

С. В. Ковалевская задалась мыслью изсл'Ьдовать вопросъ 
о равновЪс1й кольца съ большею точностью и повести изсл'Ь- 
доваше такъ, чтобы но хелашю иожно было ограничиваться 
членаии того или другаго порядка. 

Она выражаетъ потенц1алъ кольца на точку, леясащую на 
мсряд1ональноыъ контур'Ь кольца, но формуле Гаусса: 




^^\ф 



(1) 



ВЪ которой интегралъ распространяется на всю поверхность 
кольца, (2^ есть элеыентъ этой поверхности, г есть уголъ 
вв^Ьшней норналп поверхности кольца съ рад1уеоыъ, идущинъ 
отъ притягиваемой точки къ элементу А'^, а р есть постоян- 
вая плотность вещества кольца. 

Что касается до контура с'Ьчев1я кольца, то С. В. Кова- 
левская вредставляетъ его съ поиощт уравнен)!): 
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о трудАХЪ ПО пригалдеой маткмлтик*. 
X =г 2(1 — СС08^), 
у = Ща8^п^-^'л'8^п2^-^-я"8^п5^-^-. . .), 



(2) 



гд11 I рад1усъ кольца, о некоторая малая велнчнна, а ^ ле- 
реы'1нЕая величина, которая при И8ы^вен1и огь О до 2к 
даетъ коордннатаиъ х, у ъсЬ □ослЪдовательныя ихъ значешя 
ва нер11д!ональномъ с'Ёчен1в кольца. Начало коордвватъ бе- 
рется въ центра Сатурна, ось 01/ направляется по оса кольца, 
а ось Ох по рад1усу кольца. Подставляя фориулы (2) въ 
выражев1е (1), С. В. Ковалевская представлаегь его въ ввд^^: 

2я 

(3) 

ж 2 

.) у1 — А*8ш'0 .1 ' ' 

гдЬ коэффвд1енты М и N при эллиптических! иатегралахъ 
верваго и втораго рода эависятъ ртъ триговоыетрвческихъ 
фувкц1й переы'&нвыхъ ^ и ^, прнчеыъ восл'Ёдвее есть зна- 
чсЕ1е I для притягввасыоИ точки. 

Внеся значев1е Жвъ V, С. В. Ковалевская развертываетъ из- 
слФдуеиый потенц1алъ кольца въ рядъ во косянусаы'ь кратвыхъ 
дугъ отъ ^'. Также постунаетъ она н съ потеБЦ1алоыъ Сатурна 
на разсиатриваемую точгсу мервд1овальнаго с&чев^я и, вапи- 
савъ посл^ этого, что суиыадвухъ вайденныхъ вотенц^аловъ 
ва контур'6 иервд1онадьваго сЬчевЕя востоянна, вриравни- 
ваетъ вулю всЬ коэффищевты ври одиваковыхъ косивусахъ. 
Прн этонъ выясвяется, что коэффиц1енты а, а', а",... во- 
сл'Ёдовательно убываютъ. Всл^дств1е этого, взявши во вто' 
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роН форыул'Ь (2) надлежащее ^исю члевовъ, ни иожеиъ 
полувдть р'Ёшео1С задаш съ келаеною степенью точности. 
Р'Ёшеше Лапласа соответствуете только первому члену. 
Бела принять во внииан1е и второй члевъ, то получается 
второе 11рвблвхев1е. С. В. Ковалевская ноказываетъ, что это 
праблоБев1е даетъ для иер&д1ональнаго С'Ёчсе1а дв'Ё формы, 
откдовающ1яся отъ эллппса Лап- 
ласа такъ, какъ нзобрахено иа 
фигур* (2). 

Второю работою С. В. Кова- 
левской по прпкладныыъ вауканъ 
авлается изсл*довав1е о распро- 
стравеп1в св'Ьтовоб волны въ сре- 
дахъ двойной прелоылаемости. 
Этотъ вопросъ былъ теорстическн 
разобранъ Ляие, который прпвелъ его къ интегрировашю 
уравнетй: 

^= с' А/^_^^- Ь' — (^ — ^Л 

(II* НахЛг д.у I Ах\йу Ах/' ^ ' 

Л(* Ах\Лх Аг I Ау\йг йу)^ 




~ Ах д.у ^ йг 



= 0, 



гдЪ ^, '/;, X, суть весьма иалыя перенФщешя точекъ упругой 
среды, вырал[ающ1яся функщями коордвнатъ х, у, в в вре- 
иеви Ь. 
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Ламе вашелъ частное р'ЁшевЗе этихъ ураввенШ въ вяд^ 
фориулъ: 



7)==Г«М211— , (В) 



!:=2см2т1— , 



въ которнхъ X, у, 2 суть н'бкоторыя фунщ[и координатъ, 
и локазадъ, что орв этоиъ св'&товыя волны ногутъ быть 
построены съ номощ1Ю поверхностн: 

_21,._»1,^_11,= 1, (6) 

г*—а* г* — о' г' — с* ^ ' 

гд'Ь г*=х* + у'-нг'. Это есть такъ называемая поверхность 
Фреаелевой волны, состоящая изъ двухъ полостей. Въ ча- 
ствонъ случае, прн а=& илв а^с, она приводится къ 
эллипсоиду вращен1я и вписанному вли описанному около 
него шару. Подставляя въ формулу (6) вн'Ьсто х, у, г велв- 

X у г 
чиан 7~ ) 7-} 7 ) нн нолучпн'ь вндъ волны по прошествш вре- 
мени I посл^ развит1я колебания въ начал'Ь координатъ, а 
р^шая найденное ураввен1е относительно {, найдемъ два 
значения для времени, въ которое та и другая часть поверх- 
ности волны нройдутъ чрезъ точку (х, у, г). 

Р^таен1е Лаие, по мн'ЬншС. В. Ковалевской, представляетъ 
то неудобство, что въ всмъ величины X, У, 2 становятся не- 
опред'Ёленными по ваправлешю онтическихъ осей среды и 
дйяаются безЕОвечво большими въ цевтр^^ колебан1а. Въ 
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виду ЭТОГО она занялась изыскав1е11ъ общаго р'Ьшев1я урав- 
вев1й (4), которое бы позволвло выбрать частвов рЪшев1е, 
не обладающее упоиянутыни недостатками. 

Свои изсл^дован18 С. В. Ковалевская сообщила въ 1883 году 
ва УП СъЪзд'Ь Руссквхъ Естествоиспытателей и Врачей, быв- 
шеыъвъ Одессе *), о напечатала въ Ас^а МаЛЬетаИса (6 ; 3) 
въ 1 885 подъ назван1е>1ъ: < ЛеЬег й^е Бгескипд Лев Хлс^гкз гп 
сг181аШпгскеп МШеХт. 

0сБ0ван1е11ъ для р^шев1Я вопроса послуяило ненапеча- 
танное сочвнеше ВеЙерштрасса объ вптегрврован1иуравнсв1я: 

(?*ф . ((*ф „ й'ф ,, ((*ф 

"ЗТ* = л "з"^ "•" -О -;—:-*■ О "7—: 

ау ах' си/' аг' 

(7) 

ауаг а^ах ахау 

въ которомъ Л, В, С, А\ В*, 6" суть постояааыя величины. 

ВеВерштрассъ янтегрируетъ это уравнете подобно тому, 
какъ Кош я овтегряруетъ уравнен!е 

и пользуется для этого одною новою теоремою о много- 
кратныхъ ввтегралах'ь, являющеюся обобщен1еиъ теоремы 
Грвва. 

Учитель вполв^ уступилъ свою работу любвиой учениц'Ь, 
такъ что статья С. В. Ковалевской начинается изложешемъ 
работы Веверштрасса. 



*) Протоколы УП Съезда Русскнхъ Естествоиспытателей н Врачеб; 
заседание математнческоП сехц1и 22 августа. Одесса. 1886. 
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Воспользовавшись слособомъ интегрвровав]а Веберштрассв, 
С. В. Ков&лбвская ваходитъ интегралы уравнен13 (4) въ вяд-Ь: 

5= ПТсрДи, V,гV)/^x-^-и. у•У'V, г ^-^с)(^и[^VАщ 

7)= ГП'(р^(ы, V, 1€)/{х ^-и,у-^-V, г-*-го)йЫоАи), (8) 

I; = ПГ:р^(и, V^ и))/(х-*-и, у^^-V, г-*-г1;}^иёу<^и?, 

тхЬ 'р,, Ф,, ф, суть опред'Ьленныа функцш, /' провзвольная 
фувкц1я, внтеграц1я же совершается на объеиъ, заключен- 
ный неяду двуыя поверхностями волны. 

Потоыъ она составляетъ съ помощью этихъ интеградовъ 
воБое частиое р^П1ен1е задачи, въ воторомъ тригонометри- 
ческ1Я функц1и форнулъ (5) заменяются еллинтинескима 
функц1яыи перваго рода. Это частное р'1шен1е уже не обла- 
даетъ вышеупомянутыми недостатками. Еъ сохал'Ьню реше- 
нье С. В. Ковалевской не сопровождается т^ии ясными гео- 
метрическими иллюстращяыи, которыми обставлено и8ложен1е 
свойствъ Френелевой волны. Я думаю, что подобное геомет- 
рическое из&1'Ьдовав1е решеп1я С. В. Ковалевской дало бы 
весьма интересную тему. 

Теперь я перехожу къ посл'ЬднеВ работе покойной, кото- 
рая, по моему мн1|н!ю, составляетъ главнымъ образоыъ ея 
ученую славу. 

Ва 1888 годъ Парижская Академ1Я Наукъ предложила для 
соисБан!я прем1и тему объ 118сл']^дован1и вращев!я твердаго 
тЬхл около неподвижной точки и въ своенъ зас'Ьдан!и 24 
декабря присудила эту прем1ю, увеличенную до 5000 фран- 
ковъ, за сочинеше, предстаБленное С. В. Ковалевской. 
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Самостоятельная часть этой работы напечатана въ Ас1а 
МаОюпаНса (12 : 2) въ 1889 году подъ названЕемъ: *8аг 1е 
ргоЬГетейеЫ гоШгоп Л'ип согра 8о1Ше аи1оиг ^'ип ро1п1/гхе*. 

Чтобы ясв'Ёе выставить на ввдъ, чтб было прибавлено 
С. В. Коьалевской въ р-ЬшенЕн упонявутой трудной задачи, 
я напоивю коротко результаты, достнгвутне при нзсл^до- 
8ан1н этого вопроса другинн учевыии. 

Вопросъ о движев1я тяхелаго твсрдаго т^ла въ случа'6, 
когда центръ его тяжести ваходвтса въ точкФ опоры, анали- 
тически изсл'Ьдованъ Эйлероиъ, который напвсалъ обширный 
трактатъ на эту тену; во полное р^шев1е его было дано съ по- 
110щ)ю изящнаго геоветрическаго метода Пуансо, показавшинъ, 
что внтеграла хивыхъ силъ в площадей вполв'Ь достаточво, 
чтобы дать волвую картвну дввжев1я. Бторой случай, который 
по;1дался р'1шев1ю, соотв'Ьтствовалъ такянъ обстоятельствамъ, 
про которыхъ эллипсовдъ вяерц1и относительно точки опоры 
есть эллипеоидъ вращен1в в на оси 8ращен1Я этого вллвп' 
совда лехйтъ центръ тякести тЪа. Задача о д&вя[ен1и та- 
кого тЪла была разр']Ёшева Лагранжемъ, который къ интегралу 
хивыхъ силъ и интегралу площадей относительно вертикаль- 
ной ЛПЕ1И, проходящей чрезъ точку опоры, првбаввлъ еще 
внтегралъ, выражающШ постоянство угловой скорости около 
осп вращеп1я эллвпсовда инерцш, и, воспользовавшись атими 
тремя ввтеграламв, выразвлъ всЁ исконыя велнчяны съ по- 
ыощш эллиптвческихъ травсцендсвтныхъ. Дальв^йт1я работы 
учевыхь содержатъ доказательства разлвчныхъ геонетрп- 
ческпхъ и апалптическихъ тсорснъ, относящихся къ двумъ 
упомянутымъ случаянъ двИ'КевЕя. Таковы работы: Максвела, 
Сильвестра, Макъ-Куллаха, Якоби, Сомова, Дарбу и др. 
При этомъ взъ аналитвчссквхъ взсл'&довааШ выяснилось, 
что положеше т^а въ пространств'^ въ той и другой за- 
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дач% иокетъ быть дано съ поиощ1ю Якоб1евыхъ функцШ О 
отъ 1ивеВнвхъ фувкщб времени. 

С. В. Ковалевская въ начал'Ь своей статьи задается во- 
просонъ: не существуетъ ля еще другихъ случаевъ движе- 
В1Я твердаго тЁла, при которнхъ обстоятельства дввжен1а 
ногутъ быть выражены съ ноыощ1Ю функцШ вреивви, ава- 
логочныхъ фувкц1аиъ О, т. е., иы'Ьющяхъ особыя то^шв только 
въ форн^^ лолюсовъ. Въ результат'^ свовхъ изыскав!В она 
находить, что подобвыын функщянн моамтъ быть раврЬ- 
шенъ еще одвнъ новый случай движен1я тяжелаго твердаго 
гЁла. Въ этоиъ случа1Ь центръ тяжести т1^ла дехитъ на 
плоскости экватора эллипсоида иверц!?, постросвнаго для 
пеподвпжвой точкв, который должевъ быть эллвпсоидомъ 
в должевъ удовлетворять услов!ю: 

А = В=2С, (9) 

гд{| А, Ви с главные иоиенты нверцш. Придя къ такому за- 
ключев1ю, С. В. Ковалевская обращается еъ задач'Ь о движев1и 
твердаго т'Ьлавъ упомявугонъ случа'Ё враврЬшаетъ ее вполвЬ. 
Для вагладнаго сравнен1я трехъ случаевъ движев!я тяжелаго 
твердаго т'Ьла, 
прошу обратить 
внинав1в ва три . 
волчка, ваобра> 
хеаныс ва фи- 
гур'Ь 3. Первый 
волчокъ соот- 
в4тствуетъ слу- 
чаю, разр^шсввону Пуавсо, второй яредставляетъ случай 
Лагравжа, а трет1й случай тотъ, который взсл'Ъдованъ С. В. 
Ковалевской. Характерная особепвость третьяго случав со- 
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стоить въ тошъ, что съ поворотоыъ водчка окодо оси вращев1Я 
пзи'Ъяяетсд ыоиентъ действующей на него силы. 

Весь усп'Ъхъ изсл'Ёдованм С. В. Ковалевской оъ разсиат- 
роваеиой задаче: заключается въ дрибавлев1и къ взв'Ьстныыь 
ввтегралаыъ жввыхъ свлъ в площадей еще одного воваго 
адгебраическаго интеграла. Авализъ еа для доствл[ев1а атой 
ц^ли вастолько иросгь, что, во моеиу ив'Ьвш, его сл^дуетъ 
включить въ курсы аналитвческой ыехваики. 

Привииая с = 1, пигаел(ъ для разснатрвваеыаго случая диф- 
феревщальвыя уравнеЕ1я двикен1я твердаго т^ла въ ввд'Ь: 



(,4 = ™. *![ 



'Ж—''' Ш 



Ш=П-11 . 



^=РГ-П, (10) 



гд'Ь р, 2, г суть вроэкщи угловой сЕоростн ва 1'лаввыя оси 
внерщв, •{, 7'» "^" суть углы, образуемые этими осяии съ 
навравлеБ1еиъ силы тяжести, а с, есть произведев1е в'Ёса 
т^ла ва координату х центра тяжести, лежащаго ва оси Ох. 
Къ треыъ пзв'Ёстныиъ интегралаиъ этихъ уравнев1й: 

2(>Ч(]|')-1^г' = 2сл-ь Ц) 

2(г>-Г^-п')-^Т" = 2г, (П) 

нзъ Боторыхъ первый есть интегралъ жввыхъ свлъ, второй 
интегралъ площадей и третШ представляеть взв4ствое со- 
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отношен1е между косинусами, С. В. Ковалевская прибавляегь 
четвертый интегралъ. Д^я этого она унножаеть второе урав- 
нен1е (10) на *^=\' — 1 н складываетъ съ первыиъ, потомъ 
уннохаетъ шстое на г а скдадываеть съ четвертынъ. По- 
^учаетса: 

^^^{р■*-д^) = ^^^р+^г)—с^у", 

^ (Т-ь-г'О^ — гг(т^^-т'«") -ь-г"*(р-*'}») . 

Отсюда по исыючеети 7" находится соотношеше: 

^^|(гя-2»)'+с,(у-»-7'«) [=— н1(р+д»)'+с,(-1Г-н7'») }, (12) 

въ котороыъ мы им'Ьемъ право нзн'Ьннть 1 на — *, что даетъ 
еще соотношеше: 

^||^)— д1У-|-в„(7— /«) }=г1|(р— 5г)»-»-с.(у— -у'*) |. (13) 

Иск1Ю1еше изъ ураввешИ (12) и (13) величины г и инте- 
грящя даютъ искомый ввтеграаъ: 

[(^-|-д*)'-+с„(7-^7'»)] [(р-г')*-ьсДт— 7'0] = ^'- (1^) 

Когда этотъ интвгра1ъ былъ найдснъ, то дальнейшее разр'Ё- 
шев!е задачи свелось къ совершевш вполне опред^евныхъ 
аналитическихъ операц1б, которыя С. В. Ковалевская выпол- 
нила до конца, сведя отыскаи1е всЬхъ обстоятедьствъ двихен1Я 
къ отискав1ю функцШ 5, и 5^, удовлетворяющихъ уравневкмъ: 
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(15) 

гд'Ь И, (в) есть иногочленъ плюй степени. 

Въ конц'Ё разсыатриваеиаго сочвненЫ О. В. Ковалевская 
показываетъ, что всякое т^о, главные ыоыепты иоерцш ко- 
тораго .<4,^Д>С, отаосительно центра тяжести удовлетво- 
ряютъ усдовш: 

А, =2(В,—С,), 

ыожетъ быть укр^алево въ веподвихной точк'Ь такъ, что 
его движен1е будетъ соотв'Ётствовать разсыотр^^нноиу ею 
случаю. Для этого стоить только взять точку опоры на оси, 
соотв'ЁтствующеЙ ыоненту А^, на разстояв1н 



. = / 



'А— В, 
М 



отъ центра тяжести. 

Въ 1890 году въ Ас1а Ма/кетаНеа (14 : 1) С. В. Кова- 
левская напечатала пополнен1е къ вышеозначен нону сочоне- 
шю подъ назвашеиъ; <8аг ипе ргорпё1с 8у81ете Л'едиаНоп^ 
Лг/^ёгеп1Ш1е8 дм» йё(гпИ 1а гоШ^оп Л'ип согрз воЫе аЫоиг Л'ип 
ртп1 /гхе> . Въ этоиъ пополнев1и она даетъ подтверлден1е той 
иыслп, что случан Пуавсо, Лагранжа а разр'Ьшенный ею 
случай движещя твердаго т4ла суть единственаые, обстоя- 
тельства движенш которыхъ ногутъ быть выражены одно- 
значными фувкц1Вии врснсви, ве иыЪющпып ивыхъ особихъ 
точекъ, кроасЬ полюсовъ. 
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Вооросъ о Авихев1в твердаго т'Ьла, разрешенный С. В. 
Ковалевской, не систра на есо частный характеръ (всл'Ьд- 
ств1е соотвошеша (9)), является ц-Ьвныиъ прибавлев1смъ ко. 
инЪющинся изсл'Ьдован1яиъ о дввжев1в твердаго т'Ьла. 

Л'1)тоиъ 1889 1'ода а встрЁтилъ ьъ Параж'Ъ Пуаниаре, ко- 
торый передавалъ ыя% что С. В. Ковалевская работаотъ падъ 
расширсп1енъ равсиотр'Ьвваго случая □ ви^егъ вадежду разр'Ё- 
шнть задачу о двпя[сн]п врв цеитр'к тяжести, лежащеыъ на нло- 
скостн экватора аллипсопда вперщи, который есть какой- 
нибудь эллипсоидъ вращев1я. Къ сожалЪн1ю равняя сысрть 
волохнла пред'^Ёлъ вс^мъ »тянъ вадеждаыъ а лишила васъ 
соотечественницы, которая не нало содМствовала прослав- 
лев1ю русскаго пыевп. 

II. Жукоаск!й. 
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о трудахъ С, В. Ковалевской 
ПО ЧИСТОЙ ШЛТЕШЛТИК1В. 

Мы. гг.! 

Матеиатвческое Общество отправляетъ сегодня печалъика 
учсвыя поминка, носящ1а особый и исключительны К харак- 
теръ. Понинки этого рода по нхъ необычайности можно 
см^ло н решительно назвать почти безнрЕм^рвымп въ исто- 
р1В натеыатикн, 

Знаетъ ли истор1Я математике между жевщипаив столь 
тиантливаго и звамевитаго математвка-ан&шста, какъ по- 
койная С. В. Ковалевская? Только единствевный првы^ръ 
8Т0Г0 рода записанъ на страввцахъ исторш ыатематвки; этотъ 
прииФръ вредставлила собою зваыевитая итальянка ХУП в^жа 
Мар1я Гаетана Авьезв (Мала баеЬапа А^еа!), авторъ превос- 
ходнаго труда по иатеиатическоиу авалнзу: *ЫИиНопгапа1у- 
аЫху. Это объ ней Мовтукла въ своей обширной истор1в 
иатеыатикв, вздавной въ конЦ'Ь ХУП! и въ начал'Ё XIX 
сто1'Ът1я, сказалъ следующ1я слова: <Нельзя внд'Ёть безъ 
удивлен1я особу пола, такъ мало подходящаго, чтобы бо- 
роться съ шипами наукв, пропвкшую столь глубоко во вс^ 
части анализа какъ обыквовевнвго, такъ нтравсцедевтваго>. 

Эта славвал предшественница С. В. Ковалевской, отд^лев- 
вая отъ вея двухсоглЪтвиыъ оронежуткомъ времени, рано 
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покинула ученый и1ръ, удалившись въ монастырь. Съ грустью 
вспоиавастъ объ этонъ обстоятельств'!: Монтукла; онъ гово- 
рить: <Не осуждая мотивовъ, по вссИ в^роатвостп возвы- 
шепвыхъ, которые ^(аставили т-11е Лвьези похоронить себя 
въ ионастыр-Ё, должно сояал'1Бть, что она таЕиыъ образонъ 
лишила ученый Н1ръ св^^та, который она ногла бы еще рас- 
пространять не только своими математическими познан1ани, 
но и нножесхвомъ друтихъ, которыя она въ себ'Ё соединала>. 

Неша не мен1Ёе знаменитая соотечественница в вашъ 
еочлевъ, С. В. Ковалевская, также рано покинула ученый 
и1ръ: преждевременная смерть похитила ее, полную силъ и 
блеска ученой славы, вполн'Ё способную еще распространять 
св^&тъ своими познав1яни. 

Въ вастоящеыъ учевомъ со6ран1в, посвящепномъ памяти 
С. В, Ковалевской, мы можемъ достойно помянуть покойную 
не иначе какъ вспоынивъ ея ученые труды, выяснввъ на- 
сравлен1е и звачен1е ихг, на сколько это возможно для со- 
временника, в вообще по возмоа[воств онред'1ливъ характера 
еа, какъ ученаго. 

. Математическая наука, разросшаяся въ настоящее время 
до необнчайныхъ разм'Ьровъ, подразделяется иногда на чистую 
и прикладную. Въ сущности н та и другая математика (чи- 
стая и прикладная), изучая всевозможныа количественння 
иамЬнешя, нресл*дуетъ одну и ту же ц*ль: эта возвышен- 
ная ц'Ьль есть постигнуть въ ковц'Ё ковцовъ всЬ взм'Ьвен1Я 
въ природе; иваче говоря, эта коверная ц'Ьль математики 
есть стремлев!е обвять, поглотить все естество8нан1е. Но 
чистая математика, тщательно н всесторонне подготовляя 
оруд1Я къ достижен1ю этой ковечвой ц'Ёли, такъ сказать, ве 
сн'Ьшвтъ, или, в'Ёрв'Ье, не вк'Ьчть пока возможностл спЬ- 
шить перейти къ непосредственному осуществлен1ю этой 
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ц^Ьлн, къ объяснев1ю явлев1й природы; тогда какъ прикладная 
математика стремится теперь ке по тлЩ'Ъ свлъ и возиож- 
вости достигнуть этой ц^н, стремится хотя отчасти, по нс- 
иедленно объяснить т^ или друг1я явлен1я природы. 

С. В. Ковалевская по характеру своихъ трудов^ стояла, 
такъ сказать, ва рубеже этнхъ двухъ паправлен1й. Будучи 
глубокииъ зватокомъ «истов математики и иыенво трулн'!ЁЙ- 
шихъ и сложвМшихъ частей совреиевнаго матеиатическаго 
анализа, она въ тоже время постоянно направляла свои взоры въ 
область прикладной натенатикв, достигая и зд'Ьсь блестящихъ 
результатовъ. Такииъ образомъ С. В. Ковалевская поддержи- 
вала традвц1и натематиковъ старой школы, соединявшихъ 
въ себ'Ь зпаиЗе чистой и прикладной математики, — традицга, 
которыя ныв'Ь подъ вл1ан1емъ необмчайваго роста математики 
стали, къ сожал^н!ю, р'Ьдкимв, не смотря на всю важность 
связи между отдельными частями науки. Этотъ указанный 
сейчасъ характеръ трудовъ С. В. Ковалевской, объединяющ1й 
чистую в прикладную математику, дклаетъ ихъ особенно 
интересными и даже эффектными. 

Изъ трудовъ С. В. Ковалевской по чпстой матеиатик'Ь 
прежде всего я должевъ указать на трудъ ея по интегриро- 
вашю уравнен1й съ частными производвыми, иапечатанный 
въ 80 том* журвала Крелля, пздаваеиаго въ Берлин* *). 



•) 2ат ТЬеопе йег раг1|е11еп ПШегепиа181е1сЬш18еп (^оиг11а1 Йг Й1е 
ге1пе ипЛ апве«апй1в МаЕЬетаик, В, 80, р. 1 — 32). Этотъ трудъ С. В. 
КопалевскоА бы^ъ прсдстаплеоъ философскоиу факультету въ Гёттив- 
ген4, какъ докторская диесертащя. Подробвое 11звлечев!е гзъ втого 
труда попущено въ курс1 Гурш: "[щовя зиг Г|111Й5га11011 йез ё']па110пз 
1 рагиеНен йи ргет1ег ог(1ге (Рапк, 1891). 
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Эта труднЪйшяа взъ областей чистаго натенатическаго ана- 
лиза въ тоже время вграетъ существевную роль въ приклад^ 
ныхъ иатен&твческвхъ наувахъ, каковы механвка, физвка, 
астроно111я. Въ уы'Ъньв интегрировать ати уравнев1а леявтъ 
ключъ къ разъасвенш почти всЁхъ тайнъ природы, обви- 
наемыхъ этвыи науками. Вотъ почему эта область интере- 
совала какъ велвчаИшихъ чистыхъ натен&тнковъ, такъ меха- 
никовъ и физвковъ. Можетъ быть, вта область анализа 
привлекла внинаше С. В. Ковалевской именно въ виду гро- 
мадной важности атого отд1!ла математики въ объясвеши 
явлен1Й природы. 

Спрашивается, какъ и какихъ результатовъ въ этой области 
авалвза достигла С. В. Ковалевская? 

Я не берусь въ пред^лахъ настоящаго сообщев1я дать 
подробный ответь на этотъ вопросъ, но я сд'Ьлаю попытку 
качественно характеризовать вс!!^ огронныя трудности, кото- 
рый пришлось преодол'Ьть С. В. Ковалевской, попробую ука- 
зать сложность того анализа, который укладывался въ ум^ 
С. В. Ковалевской, приводввшенъ въ стройвую ясность и ло- 
гическую посл^^довательность обшириМтЫ формулы и вы- 
числен1а. 

Первая задача въ теор1и интегрироваи1я дифференц1альныхъ 
уравнеи1й заключается въ доказательств*!) существованзя инте- 
граловъ этвхъ уравиешй; вторая и првтомъ бол^е трудная за- 
дача, обнимающая первую задачу, состовтъ въ получении этихъ 
интеграловъ. Гевтальвый французскШ иатенатикъ Еоши, труды 
Ботораго вызвали реформу почти всЁхъ частей соврсменнаго 
математвческаго анализа, первый далъ основную идею и 
средства решать эти вопросы при помощи разложев1Я ивтег- 
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риовъ лифференц1иьныхъ уравнен1й ьъ сходящгеся ряды *). 
Эту вдею свою Коши при11{|ня1ъ къ разлячвымъ виданъ 
двфференц1иьныхъ уравненШ какъ обыкновеннвхъ, такъ и 
съ шствыыи пронвводыии. Но теореыы Коши требовали еще 
значательвыхъ и разлв^выхъ усовершевствованШ какъ со 
сторовы точноств, долвоты в форну вхъ ББ1рахев!а, такъ в со 
сторовы доказательствъ. Брю я Бут**) ъ Вейерштрассъ***) 
усовершенствовали свособъ Кошв въ отвошвв1и ураввен1я 
вида: 

а также въ отвошев1в системы совн^ютвыхъ уравввв1й ввда: 
Ли, _ . 

(3) 



') Во введея1Н еъ своему труду по интегрнрованш уравневШ съ 
частвыии производными С. В. Ковалевская, часто упоминал ния ВеЯ- 
ерштрасса и совс^мъ не упоминая имени Коши, ставить ВеКерштрасса 
во гда&1 вредставнтелей того наорав1ен1я, которое она развивала въ 
своемъ труд^. Въ атомъ отйошев!в мы решительно не можвмъ согла- 
ситься съ С. В, КовалевскоП, считая безспориыиъ главою этого на- 
правлен!» Коши; равныиъ образонъ мы не можекъ, по примеру прн- 
верженцевъ Вейерштрасса, признать его творцомъ совремеаноВ теор1и 
аналитически хъ фувкгцЯ, освовапноН Лаграпхенъ п Кошн и толыо 
пополаенвоП и талантливо изложенной Вейерштрассомъ. Отдавая пол- 
ную справедливость эаслугамъ ВеВерштрасса, ми объясняеиъ некото- 
рое преувеапчев1е ихъ со стороны С. В, Ковалевской ея признатель- 
ностью своему аваменитому учителю. 

"I Донта! йе 1'Есо1е роIу^ес)|п^^ис, саЬ1ег 36. 

■") СгсНе'з ^о^гпа1, В. 51. 
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гд4 X есть пеаависимое исремЬнное, «,, ..м„ суть веизв*- 

СТВЫ8 фунщ1и*). 

Дальнейшее бол'Ье общее н бол'Ье слохное разиит1е пдеи 
Коши првнадлежихъ С. В. Ковалевской "'*). Наша знаыенитаа 



') Доказательства Брю и Букс, 6л11зб1я къ дОБааательстваиъ Кошн, 
изложены въ ТЬ<^иг!е 1{е5 (оосИоиз е1I^р(^^1103 (р. 325 — 334, Раг1Б, 
1875); доказательства 8ги осповааы ва сраввепЫ системы (2) съ си- 
стсноЛ ураввенШ впда: 

^(^ М 

""0-г)0-^)('-?)-('-?)' 

(г=1,2, .,»). 

ВеБсрштрассъ вместо втоП посд'1днеВ систеиы впбирастъ для сравне- 
в1в систему в в да: 

ЛЬ: М 



ёх 1 — а[x-+-V,-^V,-^- . . . -• г^^' 
(г— 1, 2, . п). 

Ъъ этомъ выбор'Ё Вейерштрасса Пуанкаре впднтъ усовершевствовавк 
доказательства (си. Леи Ма111е1па11са, I. 13, р. 14). С. В. Ковалевская 
распростравяетъ втотъ свособъ ВеЗерштрасса на ураввев^я съ частвыни 

ПрОНВБОДНЫНИ. 

") Иногда значеше разбнраенаго труда С. В. Ковалевской почти 
отвергается въ виду того обстоятельства, что лосл'Ё Кошн ова шла, 
будто бы, по почти готовыиъ сл^данъ. Но вто есть ие болЬе, какъ не- 
Л0разу1[{|П1е, что видно иэъ сл'Ёдующихъ соображен1К. 

Коши въ течса1е своеб жизлн усп^т. написать 78!) ненуаровъ н 
в1скод(.ко объеинстыхъ курсовъ (въ аовонъ иолвоыъ пзкаи!» труды 
его будут* состоять изъ 26 томовъ, причеиъ вышедшие уже тонн этого 
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соотечествеБвнца,ви^я д'Ью съ дифференщальныыо уравне- 
Б1анц со МН0ГЯ11ЕГ нбзависимыии перенЪнныии, встр'^чала 
бол^е значвтел>ныя трудности не только въ силу большей 
сложности вопроса, но о по причине бол'Ёе зна^ительныхъ 
несовершенствъ, которня существовали въ относящихся къ 



п;|дан1я содергатъ въ средвеиъ ко 600 стравицъ !п япагЮ). При 
8то9 своеА плодоввтости Коши хотя и охватки въ свонхъ трудахъ 
аочтн вс1 отделы чистоВ и прикладной иатеиатввн, но долженъбыдъ 
быстро излагать свои нысю, прнченъ по необходимости въ труди его, 
содержащее веисчерпаеннй псточпикь богатнхъ идей, вкрадись, какъ 
известно, 1111ог1е недостатки, какъ чо: неточность выражев1& вФвоторыхъ 
ваконовь II теорвкъ, отрывочность, веполнота и неясность изложен^, 
доходящая иногда до протиБОр'1ч1Й и ошнбочныхъзаключев1ВСвъ моей 
стать! о ряд'Ё Лафаажа ноказаво, сколько нромаховъ сделали Кошн 
н блнжаВш^е взъ его нослЪдователеП даже относительно этого ряда). 
Въ совокупности вти велостатвп д-Ьлаютъ верное понихвн1е нногнхъ 
иэъ трудовъ Кошн даже для подготовлеввнхъ лицъ едва достуинымъ 
только при знвчнтедьнохъ напрлжен1и уиа в при полной саиостоятедь* 
ностн читателя. Вотъ почему нног1е труды Коши требуютъ повой пе- 
реработки, приченъ усп'Ёшная переработка и удачное развит1е отдФль- 
ннхъ частей втнхъ трудовъ высоко ■[■Ёвится совреисввнмя иатекати- 
каин. Этою переработкою и развит1енъ идей Коши эаяижадвсь к теперь 
еще завикаютсл нйог1с изъ натскативовъ нашего врсиени в 11вог1е 
взъ пнхъ этимъ способоиг стянЕалк себ^ изв'Ёстность н славу. С. В. 
Ковалевская въ труд! по интегрированию урапнешй съ частвыни про- 
нзводныиц пересоздала, разъяснила и развила надо достуваыя, навбо- 
л!е сложаыя и напмен^е обработанный наъ идей Кошн оъ водвымъ 
услФхомъ, дающинъ ей право на ирнзаав1в яа вею не невьшихъ заслугъ, 
ч^мъ заслуги другпхъ натематпковъ, съ уси^хонъ работавшнхъ въ токъ 
хе ванрапленш и пользующихся въ ученонъ мгрк немалою нав^Фтностью. 
Пуанкаре по поводу нолучснпыхъ С. В. Ковалевской результатовъ 
справедливо говорить: „МаЛате Коуа1еузк1 а сопвШгаЫшепЬ 8!тр1Шё 
]а |1ётоп8(,гаиоп Ае Саиску е1 а с1оппё аи 1||ёог6гае !;а Гогте йёГтипе" 
(Леи Ма111етаиса, I. 13, р. 26). 
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атону вопросу пр1е11ахъ вычислеви и въ изложеши. Съ так- 
том! зватока д^ла С. В. Ковалевская обходить вс^ эти труд- 
ности. Искусный тактъ ея выражается въ ловко придуыанной 
постепенности перехода отъ бол^е простаго къ бол^Ье слох- 
нону, въ настерсконъ ун'Ьньи свести вссьиа сложное къ иев^е 
сложному. 

Въ резулгтат'Ё С. В. Ковалевская дала теореиаыъ объ 
внтегрированш ураввенШ съ частяини производныно поно- 
Щ1Ю рядовъ окончательную форму, не оставляющую чего либо 
желать по точности выражешя и но строгости и простоте 
доказательства. 

С. В. Ковалевская сначала разсиатриваетъ систему ли- 
нейныхъ ОАпородныхъ уравнешй перваго порядка *): 



') Основвую теорему С. В. Ковя1евсвой отвоснте^ьво внтеграловъ 
этой системы конво форну^ кровать с^'ЬдующнVъ образоиъ. 

Теорема. Лусм* (буикигм м,, м^,. ..т(„ иерелиьнимх* х, х^,х^.,,х„ 
Г)ра х = а пр1а^птаютъ данмыя начаяьныя значения: 

!р,(а;,, X,,.. .Х„), <^^(<I:^,X^,. . .Х^,.. .^^^X^, X,,.. .«„), 

разлагающаяся при вытлнент услшй: 

мод(а;( — а^Хр, (г= 1,. . .») 

въ сходя*Ц1еся ряды по цллм,«* илмилиимчйны-к* апепенямь х,—а1, х, — я^,,.. 
. . .л„— Ид. Пупнь далае от уравнент (3) козффищенты *( 1.(С"1» "г'-.-Мщ) 
разложимы по цплымъпоАОжителькымьстепенямъ И|— 6,, м^— 6;,...Мщ — 6щ 
в> ряды, асодяч1,1еся щм выполнсит уаювт: 

тод{«;— 6,) < г, {г = 1 , . . . т), 
прич*:»* 

»,= ?,(<■,. «.,•■■«.), 

• = (1, 2,...т;. 
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(3) 



Ах г; "■'■*^ " -' ^ Ах. 



к,1 "' ^^1' 

(1,к=1,2,. . .т;1— 1,2,. . .п) . 

ЗдЪсь X, :г, , . . . а;„ суть везаввсимыя перен'Ьнныа, и,, 
суть венав'Ёстныя функцш *). 



С^щесмауетъедимапвеииаясчстемафу*1Щ1й11,,х1^,...г1^, которыя, удовле- 
творяя 31равнен1ЯМ1, (3), принимаютъ пра х =а вышеуказапния нача.*ьныя 
значеи1Я и разлагаются въ области аналитической тачки х='а, х,^=а1,.,. 
..л:„'~ а„ л сходщ!еся ряды по тьлимь положитемнымъ степенялп раз- 
ностей х~а, ж, — а,,. . .я;^— а„. 

Етхао скаа&ть, что въ теореи-Ь втоВ прн доказательстве еа, которое 
вкратц^Ь ваюжево въ сл§дующе1|-ьподстрочноиъпря11']Ёчав1У, достаточ- 
но огранячвтьса слтчаенъ, когда а=я,=...— а„=0, 6,=6,= ,. . = 6^=0, 
такъ какъ теорека всегда кожетъ бить приведева къ этану случаю 
лреобравовавйеиъ верен^впыхъ. 

'} Доказательства С. В. ЕовалевскоЙ, отвосящ1ясв въ указанной въ 
вредшествующемъ подстрочвонъ примечании теорен-Ь, при условшзъ 
я^ч1,^^. ...■«„- й,= . ..=Ь„=0 освованы на сл4дующнхъ совоставле- 

В1КЪ. 

1) Фувхщи 1'{;,1^и„. . .и,,), входащ1я въ систему (3), сопоставляются 
сг внрахев1енъ: 



1{и,,...и^ = - 



М 



(I) 



гд^Жесть вавбольш111 изъ нодулейфуивиДв 1'^(.1,,'(и„. ..и^) притакнхъ 
иэн1неа1Яхъ лереи-Ённыхъ и„...ы„, прн которыхъ {гзыевяютсв только 
амолвтуды и соблюдаются услов!»-. то'Уи,~тоди^= . . ,тоди^=г. При 
этомъ сопоставлевШ оказывается, что модули ковффнц1ентовъ въ раз- 
ложея1яхъ фувкцЕК ^^^./.((иц. ■ -и^) по целывъ волохительнынъ сте- 
певяиъ и„...и^ невфе соответствеваыхъ ко8ффвц1евтовъ въ разло- 
жев!к фуикдш ^■и,...и„^) по таковынъ хе стеосиянъ. 
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ЗатЪыъ Софья Васильевна Ковадевская переходвтъ къ бо- 



2) Ф]гнБ1и11 г^С^*!,' • '^п)>- -'Гт^^!'' "^п)' С1ужащ1я пачальаини зваче- 
шяшв ф;нЕЦ1Й 1(|,...?1ц пра х=0, сопоставляются съ фувкщсй: 



гд1 ^Г есть вавбодьшШ нзъ ыодулсв фуввц!!! Г|(х,,.., :>;„),. ..в„,(х„.,л„) 
лрн н»11'Ьаса1лхъ перск^нвыхъ ^„....а;, съ со(!лодеа1СНъ усювЕП; 
тодх,=тодх^=. . .=,тода:^=р. При атонъ соооставлевп! оказывается, 
что модули коэффац1е8ТОВт. въ равложеаикъ фувввдй ^^^■^^^^■^^я)^■ ■■ 
.. .в,^{х,. ..х„Упо цЪлыхъ иолоxите^ьвыиъ стсвенянъ х„...х„ меаЬе 
соотв'1тствеавыхъ коэффяЦ1ентовъ въ разложеаш фунв111и е(х„..,л;„) 
но тавовыкъ ке стспевяиъ. 

3) Свстежа (3) сопоставляется съ снстемоВ: 

(111) 
(», к~\, 2,. ..я»; 1= 1, 2,. .. п), 

аричеиъ относительно атой посл^двей системы нужно разснатривать 
только систему такихъ удовлетворягощихъ ев функц|й V,,. ..%„ кото- 
рыя прввннаютъ при х=0 яачяльвыязначеа1Я, совпадающи съ выше- 
указанной фупвщеП ч{х„. ..х„). 

Длд доказательства разснатрпвасмой осаоввой теоремы остается 
зат§11Ъ сопоставить ковффвц1енты въ разложев1яхъ ио ц^лыиъ воло* 
жительаанъ степевямъл;,^,,...х„ фунЕц1Б 

йъ одной стороам и функц1й 



съ другой, прпчемъ т1> а друг1я фунва1н должаы удовлетворять выше* 
показанвымъ требован1анъ. Зак^Ьтяиъ, что при данныхъ эвачея1ахъ 
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л-Ёе сложной свстем'Ь линейвыхъ уравневШ оерваго по- 
радка: 



фувл]^Я^^(x,,...x^),...^^(x^„..Xщ) Л давыыхъ уравнен1Яхъ (3) частник 
ироазводнвя ввда: 



\йа:"(?а; *'...йя;. 



^»).' <"■) 



гд^ поел! дифферевцнровапШ нужно поюжать х=х,=...^х '=0, по- 
лучяютъ ваолв^ опред'Ьленныя заачен1а; нбо для т^хъ пронзводныхт. вида 
(1У), въ которых не входить дифферевцпрованШ по я^ вш-кекъ: 
/^ ^в.+...ч-а„ц у ^ . ^;«. +■■■+«„ уДд^_д^^ ч 

а остальпыа производвыя вида (IV) найдутся при понощи уравнеЕ!^ 
(3) и результатовъ Я2Ъ лнфферевцнровав1Я по х, х,,.,.х^. Таквнъ 
образонъ возффишенты въ раэложевЕяхъ фувкцМ и,,. , .»„■ по степе* 
пяхъ X, х„...х„ полупаютъ вводам оиред'Ёлвнниа зна1ен1а. Все себ- 
часъ свазавнос распростравяется н ва аналогвчиыя раз10жен1а фуввщВ 
«,,...»,„ удовлетворяющнхъ ураввешлнъ (III) н арввияающнхъ прнх=0 
значеН1е ^(х„ . .х„). Сопоставляя указанный способъ по1учвв1я про- 
лзводиахъ вида {1Т) для фуикцШ и,,. . .и^ съодноВ стороны птаковпхъ 
жо вроиаводвыхъ для фувкщЯ ^„...ь,^ съ другой, зам^чаевъ, что соот- 
вЬтствепвыя производнын тоВ я другой категор1в слагаются нзъ одн- 
наковаго ч|[сла членовъ; но члены, изъ конхъ слагаются разснатрнвя- 
ення вровзводвыя фувкцШ V,, .. г^! будутъ лолохательнывн н въ тоже 
время нв'^ющннп <!ол'1е зпачительвую абсолютную велнчнау, ч'Ьвъ 
соотв^тствевные члены, нзъ воторыхъ слагаются разснатриваешя про- 
изводвыя фуивц1б и,, .. .и^. Следовательно подули ко8ффнд)ентовъ 

въ разложев1Яхъ фувкцШ V,,, . .и^ но степенянъ х, х х„ будуть не- 

нФе соответствен в ыхъ вовффищеитовг въ таковыхъ же разлохеп1кхъ 
функ[|1В V^,,..V„. Позтояу, бслп рвзсиатрнваеныя раяложон1я «унк- 
ц1й «,,...«„ и* области аналнтвчесвоП точки а;=0, Х1^=0,...х„~0 
будугь сходящвхмся, то п таковыя же раэложен!а фунацШ «,,...1*^ 
въ той же области будуть сходящвннся. 
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ах *,( ^1 

(г,к= 1,2,. ..«;/-!, 2,. ..и).*) 

Переходя ды^е къ ведвнейнынъ ураввевшнъ выешнхъво- 
радЕОвъ, С. В. Ковадевская разскатрвваегь ураввеше вида **): 



Теаерь осталось только убедиться въ существован1й «уакпдй V„...Vщ, 
равлагающихся въ области авалнтнческоВ точки х=0, х,>=0,.. .х„=Овъ 
сходяпЦеся ряды н удовлетворяющяхъ прочнхъ вышесказавивкъ тре- 
бовввЕЯмъ. ФуввяЁв ЭТИ, иаходииня при иоиощи ураввеи1й (III) и дан- 
ввхъ услов1й, суть: 

гд1 <{' есть корень уравнен1я: 

[(1->»^)(г,н....-на;„)ч-Жт(»-1)1](Л?>+)=(1-т1.)рф, 

обращающ1йся въ нудь при я;=0 н ат1 + . . . -^-х^- 0. 

*) Система (4) приводятся къ виду (3), если положннъ щ-^х, а 
яапйшенъ ее въ «орн^: 



") Ураввен1е (5) должно быть приведево ы. норияльной фору*: 
: (? а:, з:, ,. .з:„, «, ... ' 



(V) 
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^(.,.„.....,^,... ■^"•■"■---' и„, (5) 

гд^ и есть невзв'Ьстная функцЕя ^щ х,^...х„ суть везаввси- 
ыыя переы^нныа. 

Н&конецъ самый слолвнй случае, р&зсыотрЬнныЙ С. В. Ко- 
валевской, представляется свстеыой совы^ствыхъ уравненШ, 
которая по приведенш 1съ такъ называемой нормальной фори'Ё 
получаетъ видъ *): 

<Г.к, „ / (г°-"'+- ■""«. \ 

(6) 
(г = 1,2,. . .т), (^ ^С*, «-+-«!-•-.. .-|-«„^г^}. 

Простое разсмотр'Ён1е формъ уравнен!й (1), (2), (3), (4), 
(б) и (6) показываетъ, кавъ велика была сложность того 
анализа, съ которнмъ ии^ла д'Ёло С. В. Ковалевская. Бслп 
анализъ Коши, относящейся къ простМшему ураввешю: 



Ес^н неиосредственно уравнев1е (5) ве праводится къ этой форн^, то 
ато прнвелея1е осущесIВ^яется при покощн преобрвзовап1а переи^в- 
пыхъ. Прпведенаое къ норнадьноП форм'Ь уравнеп1е (V) введеайенъ 
вспоиогатедьныхъ фувБцШ легко приводится къ снстем'ЪураввевШ вида 
(3) Я1Я (4). 

*) Сястела (6) прв понощи вспоыогательивхъ функций легко приводится 
къ вид; (3) или (4). Если даппая систеиа пе иx^е^ъ ворнальваго вида 
(6), то она приводится къ ъ-гояу виду преобразовап1е11ъ пере111|авахъ. 
Во вс'Ьхъ рпзсиотр^ввыхъ случаяхъ С. В. Ковалевская ищетъ р'1шев!А, 
которые, сл1дуя Гурэа, «ы аааовемъ юмморфнъши нлн реи/лярнылт 
въ области данной авалитнчсскоП точки и которая, мн'Ь кажется, 
яжЬтъ яанбол^е вахвое значсв1о въ прмкладныхъ ыаукахг. 
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какъ взв^ство, у»е довольво сложевъ, то степень слохвости 
авализа С. В. Ковалевской, отвосящагоса къ спстенЪ урав- 
нен1й (6), разростаетсв до весьиа большихъ разы^Ьровъ. ВсЬ 
8ТЕ трудности С. В. Ковалевская усп'&шно преодол'Ьаа. 

Перехожу теаерь къ разбору труда С. В. Ковалевской по 
теорш ультра-эллиптиаесквхъ или Абелевыхъ ннтеграловъ 
и фувкц1б *). 

Этотъ отд^Ьлъ иатеыатнки также привадлехвтъ ка саыыыъ 
сложнымъ частямъ совремевааго иатеыатическаго анализа. 
В03НИКШ1Й взъ трудовъ гешальваго ворвежскаго иатснатнка 
Абеля, отд4лъ этот* въ течение только полустол*т1я необы- 
чайно расширился какъ по объему литературы, такъ я по 
обил1Ю научнаго натер1ала. 

Трудъ С. В. Ковалевской по этому отделу анализа пока- 
зываетх, что и этой областью математики она ааад'Ёла въ 
совершевств'!^. Изучивъ литературу, относящуюся къ теорш 
преобразовавШ ультра-элляптпческихъ пли Абелевыхъ ивте- 
граловъ, разобравъ весьиа сложвыя общ1в ^сютя, при ко- 
торыхъ одви н8ъ этихъ ннтеграловъ приводятся къ другииъ 
бол'Ёе простыиъ, основываясь главныыъ образоиъ на отчасти 
веизданныхъ трудахъ Вейерштрасса, С. В. Ковалевская 
искусно р^шаетъ сложный и въ тоже время тонкШ вопросъ 
о тоиъ, при какихъ услов1яхъ ультра-9ллиптическ!й инте- 
гралъ вида: 

^ \'{г1—а„){г—а,Х^~а1){г — а,)(г— а,)(г - а.,){г—а,.){г— а.) 



*) ОЬег (Не Ке|1ис(4оп ешег ЬевИпиШеп КЫзе ЛЬеГзсЬег 1а1е(П'а1(! 
3-1еп Капкев аа( еШр11зсЬе Тпсе^гак (Лс1а Ма(е111а11са; 4:4; р. 392). 
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приводится къ богке простому и виенно эллиптическому 
интегралу: 



1-. 



, ^=. (9) 

Это првведен1е, какъ покааала С. В. Ковалевская, возможно 
при н^которонъ опред^леввоы'ь внбор'Ь велвчивъ с„, с, н с^ 
въ двухъ только случаяхъ: вопервыхъ когда ве1нчнпыа,,а,,...а, 
удовлетв1^яютъ совместно двумъ ураввев1ямъ: 

(я„— а,)(0( — а^)(с^', — ^^^){^^■^ — о*) 

(а„ — а,)(в, — Я1)(о, — **е)(о, — о,)' 

1 _ (Дц— оО(0|— ДьЖ — дЛСд^^Д)) . 

(Од — а^){а^—а^)(а^—а^){а^ — о,)' 



(10) 



вовторьал когда т^же величины удовлетвораютъ уравнвв1ю; 
1 ^ (Ор— о.)(о.— й..)(а,— аЛ(а5— «,) ,^^, 

Ран^Ье С. В. Ковалевской Кёник^^е^ъ *) указалъ случай 
подобной првводиности для ультра-эллиптическаго интеграла: 

''•-"''''''' (12) 



} \/(г— аДл - а, )(г— аЛ(г — о^)(г— о, }(я— 04 ) " 

Очевидно, С. В. Ковалевская им']^а д^^о съ бол^е слож- 
выыъ интеграломъ. 

Хотя этв результаты, найдевяые С. В. Ковалевской, вося 
частный характеръ, не ям'Ёютъ такого обшврваго общаго 



•) СгеИв'в ^о^^иа1, В. 67, р. 71. 
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звачев1я, какъ ею же достигнутые резу^ьтаты въ теорш диф- 
феревщыьныхъ уравненШ, гЁыъ не иен'Ье талантливость 
автора в способность его проникать въ сдожн'Ёйш1я соот' 
ношев1я анализа нодтверждаются в здЪсь блестящииъ об- 



МнЪ остается еще сказать кое-что важное по поводу труда 
С. В. Ковалевской о двнкев!!! твердаго т'Ьла. Повидвыону, 
касаясь этого труда, я захожу въ чужую область, въ область 
првкладвой натеиатики, о ченъ только что велъ беседу нашъ 
коллега Н. Б. Жуковск1Й. 

Но я не вижу возножностн по отношев1ю къ этону труду 
С. В. Ковалевс&ой р'!Ьзко разграничивать чистую в приклад- 
ную математику, такъ какъ н'Ькоторыя стороны этого труда, 
какъ я сеВчасъ покажу, ин'Ьютъ значеше и для чистой на- 
теиатики. 

Мысль, которую я хочу высказать по поводу этого санаго 
блестящаго изъ трудовъ С. В. Ковалевской, невольно прихо- 
дить въ голову каждому, подробно ознакомившемуся съ тру- 
дами ея во всей нхъ совокупности. Мысль эта состоитъ въ 
томъ, что талантливое открыт1е С. В. Ковалевской, относя- 
щееся къ првм'Ёчательному случаю движев!я твердаго т^ла, 
не есть только случайная, счастлгмая находка; напротивг 
тою открытге это есть результатъ ея настойчитлм, упря- 
мыхь трудовъ и глубокихъ знанш въ области чистой мате- 
матики и особенно современнаго аналша. Въ самонъ дЪлй въ 
этонъ счастливоиъ открыт1и ея ей помогли какъ глубОБ1я 
св'Ъд^нхя въ анализе безконечвыхъ рядовъ и интегрирования 
помощи няхъ дифферевцЁальвыхъ уравневШ, такъ и знан1я 
ея по теор1И ультра-эллиптическихъ и Абелевыхъ ивтегра- 
ловъ; словомъ сказать, зд'Ьсь ей пришла ва помощь вся та 
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эрудйщя, которая ею обнаружена въ трудахъ еа по <1истой 
математике. 

Мыс1ь эта, подтверждаемая всбыг содерхан1емъ еа ме- 
нуара о двихенш твердаго т'Ёла н поздн'Ьйшаго предсмерт- 
ваго дополнена къ этому менуару, особевно сквозить во 
вводной главе къ мемуару. Вводная пава въ этомъ менуар^, 
которая внзвала возражеша со стороны одного изъ петербург- 
скихъ матенатиковъ и которая, не играя въ мемуары суще- 
ственной роли, представляется какъ бы почти излишвинъ 
балластомъ, тЁнъ не неп^е весьма ивтересна какъ отпет- 
токь слтьда того первичнаю пути, которымг шелъ уиъ С. В. 
Ковалевской въ своемъ открытш. 

Этотъ сл^дъ ясно показываегъ нанъ, что С. В. Ковалев- 
свая нашла примечательный случай двихен1я твердаго т^ла 
именно прибегая къ средству, которнмъ она прекрасно вла- 
дела, къ интегрированш дифферевщальныхъ уравнев1Й при 
помощи рядовъ. Итакъ изъ этихъ сложвыхъ дебрей совре- 
неаваго математическаго анализа возродилось открыпе С. В. 
Ковалевской. 

Нанъ, чистымъ иатематикаиъ-анадистамъ, особевно пр1ят- 
вы в дороги успехи вмевпо этого рода и на это у насъ 
есть особыя причины, который в укажу здесь. 

Современный матенатическ1й авализъ обладаетъ одаимъ 
крупвымъ в пока веизбежвымъ ведостаткоиъ: слишкояа 
большою сложностью. Эта громадная сложность анализа, тре- 
бующая большаго уиственнаго напрвжев!я, чтобы въ неыъ 
орЁентироваться, на однихъ действуегь отталкивающамъ обра- 
зонъ, другихъ же вовергаетъ въ сомнен1е. Подъ вл1ян1емъ 
етой сложности мнопе вачинаютъ сомневаться въ самой 
пользе современнаго математическаго анализа, находя, что 
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выевво всл'&дств1е этой слохноств онъ, будто бы, не ыохетъ 
когда двбо даже въ будущеыъ послужвть къ выяснен1ю зако- 
Бовъ в явлен1й првроды. Раздаются с1сеотвческ1е голоса, что 
современный аналвзъ блуждаетъ въ непроходиныхъ дебряхъ, 
изъ которыхъ н^тъ выхода. 

И вогь, каыъ равъ во-вреня, подосп11ваютъ наиъ на по- 
мощь хак1Я открытая въ областв првкладвоб иатеиатики, 
которыя озкввляютъ н&шв надежды, разс^еваютъ навш со- 
ивЪшя. Таковъ вненво главный результатъ, найденный С. В. 
Ковалевс1сой а изложенный въ ея иенуар'Ё о дввженш твер- 
даго т'Ёла. 

Результаты этого рода съ одной стороны показнваюгь 
наыъ, что даже теперь, при всей сложности совреыевнаго 
анализа, онъ уже способенъ служить къ объяснеиЁю явлений 
природы. Съ другой стороны результаты въ род* того, ко- 
торый достигнутъ с. В. Ковалевской въ вовросЬ о двпжеазв 
твердаго т^ла, в саныИ способъ достижения ихъ даютъ накъ 
твердую ув'бренность, ^то значен1е и важность совреыенваго 
матеыатическаго анализа не утрачиваются отъ его сложности, 
которая, безъ сонн'1'>н1я, есть только отражен1е сложности 
въ саиой прврод^Ь. Этого рода результаты даютъ наиъ уве- 
ренность, что унорядочен1е сложности есть только дФло 
времени; что упорядоченхе это состоится подъ натяскомъ 
дружнаго усвл1я т'Ьхъ св^тлыхъ умовъ, которые вапля по 
капл* будуть вносить въ эту запутанную сложность все 
большую и ббльшую стройность, а съ нею и ясность. 

Указавъ по м'брй свлъ значеа1е и направлепхе ученыхъ 
трудовъ С. В. Ковалевской, кякъ они представляются гла- 
заыъ чистаго математика, я хочу сказать несколько словъ о 
снл'Ь ел ума. 
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я не желаю преувежнчнвать рази^ровъ ея уыствевныхъ 
дарован1й; я пряно говорю, что С. В. Ковадевскаа отнюдь 
ве принадлежала къ гЬмъ ген1яыъ ваукь ыатеыатическвхъ, 
которые вЕесев1еыъ вовыхъ плодотворныхъ иетодовъ внввалв 
крупвыа переи^вы и рефориы въ различныхъ отд'Ёлахъ на- 
тематики. Но я доляенъ сказать, что С. В. Ковалевская 
безспорво равва весьма талавтливныъ изъ ыатеиатнковг-му- 
щвнъ вашего времени, такъ какъ ова глубоко проникала въ 
существующ1е нетоди науки, искуснейшими образонъ поль- 
зовалась ими, расвространяла и развивала ихъ, дЪлаа со- 
вершенно новыя, блестящ]» открыт1я и легко справляясь съ 
громаднейшими затруднев1яии. 

Характеристика С. В. Ковалевской, какъ ученаго, была бы 
неполной, если бы не отметить той ея особенности, ча'О 
ова по своимъ взгляданъ и отвошевтяиъ къ ваук'Ь была са- 
мою уб'Ьшденвою, почти крайнею западввцею. Можно прямо 
сказать, что С. В. Ковалевская по своей ученой деятельности 
стояла ближе къ Берлину, Стокгольму и Парижу, ч^нъ къ 
Москве вли Петербургу. Все ученые труды ея напечатаны 
на иностравпыхъ языкахъ"^. 



*) Справедливость требуетъ однако сказать, что С. В. Ковалевская, 
пе схотря на то, что по стечен1ю нногихъ обстоятельствъ деятель- 
ность ея сосредоточилась за гранвцей, не устранялась вполне отъ 
общешя съ русскихи ученыип. Это доказывается жпвынъ участхснъ 
ся въ завят1яхъ VI и УП СъЪздовъ Русски» Естествоиспытателеб и 
ВрачеВ (сл'Ёлы ея рефератовъ иа ыихъ Съ^эдвхъ остались въ трудвхъ 
п протоколахъ СъЪдивъ), а также ея сяом1ел1ани съ русскани учеными 
во время прН;эловъ въ Росс1ю. Въ одннъ нзъ твкнхъ ирй^здовъ ея со- 
стоялось мое личное знакомство съ нею при обстоятельствахъ, указыва- 
ющнхъ на ея энергичную пастоЯчивость въ этого рода снотен1яхъ. 
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